
 

 

 

                                                                                                                                                                                                                       

 
     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Середа, 13 квiтня, 2016 р.

Задача 4. Два кола ω1 та ω2 однакових радiусiв перетинаються в рiзних точках X1 та X2. Роз-
глянемо коло ω, що дотикається зовнiшнiм чином до кола ω1 у точцi T1 та дотикається внутрiшнiм
чином до кола ω2 у точцi T2. Доведiть, що точка перетину прямих X1T1 та X2T2 належить колу ω.

Задача 5. Нехай k та n такi цiлi числа, що k ≥ 2 та k ≤ n ≤ 2k − 1. На дошку розмiром n× n
послiдовно викладаються прямокутники, кожен з яких має розмiри 1×k або k× 1 так, що кожен
прямокутник покриває рiвно k клiтинок на дошцi i жоднi два прямокутники не перекриваються
один з одним. Цей процес закiнчується, коли черговий прямокутник неможливо покласти у такий
спосiб. Для кожного k i n визначте мiнiмальну кiлькiсть прямокутникiв, що може опинитися на
дошцi у кiнцi цього процесу.

Задача 6. Нехай S множина всiх натуральних чисел n таких, що число n4 має хоча б один
дiльник у промiжку n2 +1, n2 +2, ..., n2 +2n. Доведiть, що в множинi S iснує нескiнченно багато
елементiв кожного iз видiв 7m, 7m+1, 7m+2, 7m+5, 7m+6 i не iснує жодного елементу вигляду
7m+ 3 або 7m+ 4, де m – цiле число.
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