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Wtorek, 12. kwietnia 2016
Zadanie 1. Niech n bedzie dodatnia liczba nieparzysta, zas x1, xo, ..., x, — nieujemnymi liczbami

rzeczywistymi. Udowodnié, ze
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gdzie oznaczamy x,y1 = 1.

Zadanie 2. Czworokat ABCD jest wpisany w okrag, zas jego przekatne AC' i BD przecinaja si¢ w
punkcie X. Punkty Cy, Dy oraz M sg odpowiednio srodkami odcinkéw CX, DX oraz C'D. Proste
AD; oraz BCy przecinaja sie w punkcie Y, za$ prosta MY przecina przekatne AC i BD odpowiednio
w punktach F i F, przy czym E # F. Wykazadl, ze prosta XY jest styczna do okregu przechodzacego
przez punkty E, F oraz X.

Zadanie 3. Dana jest dodatnia liczba catkowita m. Rozwazmy tablice o wymiarach 4m x 4m
sktadajaca sig¢ z komorek bedacych kwadratami jednostkowymi. Dwie rézne komérki nazwiemy stowa-
rzyszonymi, jedli znajduja sie one w tym samym wierszu badZ w tej samej kolumnie. Zadna komérka
nie jest stowarzyszona sama ze soba. Niektore komérki pokolorowano na niebiesko w taki sposéb, ze
kazda komérka tablicy jest stowarzyszona z co najmniej dwoma niebieskimi komérkami. Wyznaczy¢
najmniejsza mozliwag liczbe komoérek pokolorowanych na niebiesko.

Language: Polish Czas trwania zawodoéw: 4 godziny i 30 minut
Za kazde zadanie mozna otrzymac 7 punktow



