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Πρόβλημα 4. Αν n ≥ 2 θετικός ακέραιος, να βρείτε τον μέγιστο θετικό ακέραιο N για τον οποίο
υπάρχουν N + 1 πραγματικοί αριθμοί a0, a1, . . . , aN τέτοιοι, ώστε

(1) a0 + a1 = − 1
n
, και

(2) (ak + ak−1)(ak + ak+1) = ak−1 − ak+1 για 1 ≤ k ≤ N − 1.

Πρόβλημα 5. Για n, k θετικούς ακεραίους, έστω f(n, 2k) το πλήθος των τρόπων με τους οποίους
ένας n×2k πίνακας μπορεί να καλυφθεί με nk ντόμινο μεγέθους 2×1. (Π.χ. f(2, 2) = 2 και f(3, 2) = 3.)
Να βρείτε όλους τους θετικούς ακεραίους n τέτοιους, ώστε για κάθε θετικό ακέραιο k, ο αριθμός f(n, 2k)
να είναι περιττός.

Πρόβλημα 6. ΄Εστω εγγράψιμο τετράπλευρο ABCD με περίκεντρο O. ΄Εστω ότι οι εσωτερικοί
διχοτόμοι των γωνιών A και B τέμνονται στο X, οι εσωτερικοί διχοτόμοι των γωνιών B και C τέμνονται
στο Y , οι εσωτερικοί διχοτόμοι των γωνιών C και D τέμνονται στο Z και οι εσωτερικοί διχοτόμοι των
γωνιών D και A τέμνονται στο W . ΄Εστω επίσης P το σημείο τομής των AC και BD. ΄Εστω ότι τα
X, Y, Z, W, O και P είναι διαφορετικά ανά δύο. Να δείξετε ότι τα O, X, Y, Z και W είναι ομοκυκλικά αν
και μόνο αν τα σημεία P, X, Y, Z και W είναι ομοκυκλικά.

Language: Greek Διάρκεια: 4 ώρες και 30 λεπτά
Κάθε πρόβλημα βαθμολογείται με 7 μονάδες

Για να καταστεί αυτός ο διαγωνισμός δίκαιος και ευχάριστος για όλους, παρακα-
λούμε μην συζητήσετε ή αναφέρετε τα προβλήματα στο διαδίκτυο ή σε κοινωνικά
δίκτυα μέχρι την Κυριακή 10 Απριλίου, 01:00.

Language: Greek

Day: 2


